
Zu Aufgabe 10.3.
(a) Für ein Intervall ist

Im vorletzten Schritt verwendeten wir die Eigenschaft der monotonen Konvergenz
für Integrale, um Summation und Integration zu vertauschen.
Dass die Summe für beliebige endlich ist, kann
man wie folgt beweisen: Ist eine ganze Zahl mit , dann ist

(b) Für ist

Nun sei eine ganze Zahl mit . Dann ist

falls
falls

so dass



Analog sei eine ganze Zahl mit . Dann ist

falls
falls

so dass

Zu Aufgabe 10.5.
(a) Sei die Verteilungsfunktion von , also für

. Für ist dann

Als Funktion von ist die rechte Seite stetig differenzierbar mit Ableitung

Diese Funktion ist die Dichtefunktion von .
(b) Sei . Die führende Dezimalziffer von ist
gleich genau dann, wenn für eine ganze Zahl gilt:

also

bzw.

Geht man nun davon aus, dass näherungsweise uniform verteilt ist auf , dann
ist

führ. Dez.ziffer von ist


